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Пусть (ܧ, ܵ) – измеримое пространство ሼߤ௛, ℎ ∈ ,ܧ) ሽ множество вероятностых мер наܪ  .множество гипотез. Напомним некоторые определения [см. [1] – [3]] – ܪ , (ܵ
Определение 1. Статистической структурой будем называть следуший обьект  ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈  .ሽܪ
Пусть B(H)	 σ – алгебра содержаюшие все конечные  множества H. 

Определение 2.  Будем говорить, что статистическая структура ሼE, S, μ୦, h ∈ Hሽ допускает 
Состоятельный критериий для проверки гипотез h ∈ H, если сушествует такое хотя бы одноиз-
меримое отображение δ пространства (E, S) в (H, B(H)), что выполняется следушие соотно-
шенияሼE, S, μ୦, h ∈ Hሽ μ୦(ሼx:	δ(x) = hሽ) = 1						∀	h ∈ H 

Замечание 1. Если статистическая структура ሼE, S, μ୦, h ∈ Hሽ допускает состоятельный кри-
терий для проверки гипотез, то она сильно разделима,  но не наоборот. 

Пусть (E, S) – измеримое пространство, a  ܵ௡  возврастаюшая последователность ߪ – алгебр 
 ଵܵ ⊂ ܵଶ 	⊂ ⋯ ⊂ ܵ௡ таких, что 

ܵ =ራܵ௡∝
௡ୀଵ  

Определение 2.  Будем говорить, что статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈ -ሽ допусܪ
кает сильно состоятелный критерий для проверки гипотез ℎ ∈ -если сушествует последо ,ܪ
вателность ܵ௡ измеримых отабражений ݃௡(ݔ) принимающих значений из 		ܪ , что выполняются 
следушие соотношения ߤ௛(ሼݔ: limߩ(݃௡(ݔ) , ℎ = 0ሽ) = 1						∀	ℎ ∈  ܪ

Теорема 1. Если статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈ -ሽ допускает сильно состоܪ
ятелный критерий для проверки гипотез ℎ ∈ -то это статистическая структура допус ,ܪ
кает  состоятельный критерий для проверки гипотез. 

Доказательство: Так как статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈  ሽ допускает сильноܪ
состоятельный критерий для проверки гипотез, сушествует последовательность ߜ௡(ݔ)  ܵ௡ – 
измеримых отображений ߜ௡(ݔ) принимающих значения из ܪ, что ߤ௛(ሼݔ: limߩ , (݃௡(ݔ), ℎ) = 0ሽ) = 1						∀	ℎ ∈  ܪ



147 
 

Допустим, что  (ݔ)ߜ = ൜ limߜ௡(ݔ),			если	предел	сушествует0,			если	предела		нет																														 
Тогда ߤ௛(ሼ:ݔ	(ݔ)ߜ = ℎሽ) = 1						∀	ℎ ∈  ܪ

Теорема 1  доказана. 

Определение 4. Будем говорить, что статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈ -ሽ допусܪ
кает равномерно  состоятельный критерий (ݔ)ߜ для проверки гипотез, если существует пос-
ледовательность ߜ௡ 	∈   ܵ௡ – измеримых отображений ,	что для всех ߝ > 0 lim௡→଴ SUP௛∈ு 	 ,(ݔ)௡ߜ൫ߩ	:ݔ௛൫൛ߤ ൯(ݔ)ߜ > ൟ൯ߝ = 0 

Теорема 2. Если статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈ -ሽ допускает равномерно  сосܪ
тоятельный критерий для проверки гипотез, это статистическая структура допускает  сос-
тоятельный критерий для проверки гипотез. 

Доказательство. Если статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈   ሽ допускает равномерноܪ
состоятельный критерий для проверки гипотез, то если ݊௞ выбрано так, чтобы ෍SUP௛∈ு 	 ௛ߤ ൬൜:ݔ	ߩ൫ߜ௡(ݔ), ൯(ݔ)ߜ > 1݇ൠ൰ < ∞ 

то →࢑࢔ࢾ	(࢞)ࢾ  для всех  ℎ ∈  .௛ߤ почти всюду по мере ܪ
Тогда по теореме 1 эта статистическая структура допускает состоятельный критерий 

для проверки гипотез. 
Теорема 2  доказана. 

Теорема 3. Пусть дана статистическая структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈   абсолютно	௛ߤ ሽ иܪ
непрерывна относительно вероятностной меры ߤ ∀	ℎ ∈ ௛ߤ  . ܪ 	≤  Тогда  статистическая  .ߤ	
структура ሼܧ, ܵ, ,௛ߤ ℎ ∈  .ሽ допускает  состоятельный критерий для проверки гипотезܪ

Доказательство.  Пусть ߜ௡(ݔ) =  (	௡ܵ/(ݔ)ߜ)ఓܯ
Условное математическое ожидание на вероятностном пространстве (ܧ, ܵ, ,ܧ)  которые образуют мартингал на -  (ݔ)௡ߜ тогда , (ߤ ܵ, ݊ имеющий при (ߤ → ∞ предел почти всюду по 

мере  ߤ. Но так как ߤ௛ 	≤ ℎ	∀     ߤ	 ∈ (࢞)࢔ࢾ	    то   ,ܪ → для  всех ℎ ((࢞)ࢾ	 ∈  почти всюду по  ܪ
мере  ߤ௛   ߤ௛(ሼ:ݔ	ߜ௡(ݔ) → (ሽ(ݔ)ߜ = 1						 

 
Тогда  ߜሚ௡(ݔ) =  ൜lim 																														нет		предел	если			сушествует0,	предел	если			,(ݔ)௡ߜ  
 То  ߤ௛൫൛:ݔ	ߜሚ௡(ݔ) → ൟ൯(ݔ)ߜ = 1				∀	ℎ ∈  .ܪ
Теорема 3  доказана. 
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Состоятельные критерии для проверки гипотез 

Зеракидзе З., Кириа T.,  Чания М. 

Реферат 

В труде доказаны необходимые и достаточные условия о существовании состоятельных 
критериев проверки гипотез. 

 
 

Cantidation for existence of such criteria 

Zerakidze Z., Kiria T., Chania M. 

Abstract 

Consistent criteria for testing hypotheses in the paper we prove necessary and sufficient cantida-
tion for existence of such criteria. 


